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1. Υπολογίστε το µ.κ.δ.(1078, 252) µε χρήση του Ευκλείδιου αλγόριθµου και µε ανά-
λυση σε πρώτους.

2. ΄Εστω a, b, n ∈ N, n > 1. ∆είξτε ότι µ.κ.δ.(na − 1, nb − 1) = nd − 1, όπου d =
µ.κ.δ.(a, b).

3. ΄Εστω a, b ∈ Z− {0} και k ∈ Z. ∆είξτε ότι µ.κ.δ.(a, b) = µ.κ.δ.(a, b + ka).
Εφαρµογή: Για την ακολουθία Fibonacci που ορίζεται f0 = 0, f1 = 1, fn = fn−1 +
fn−2, n ≥ 2, δείξτε ότι µ.κ.δ.(fn+1, fn) = 1 για κάθε n ∈ N.

4. Αποδείξτε ότι για κάθε n ∈ N υπάρχει πρώτος p τέτοιος ώστε n < p ≤ n! + 1.

5. Αποδείξτε ότι υπάρχει µοναδική τριάδα της µορφής (p, p + 2, p + 4), όπου p, p +
2, p + 4 είναι πρώτοι αριθµοί.

6. Αποδείξτε ότι για κάθε n ∈ N, ο αριθµός 52n+1 + 62n+1 είναι πολ/σιο του 11.
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