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. E€etdote moLég oo TIG TOPAKAT® EMEKTAGELS ELvOL KOVOVIKES. ALKOLOAOYHOTE TA PWG TIG ATTAVINOELS GG,

(@) Q(v2,Vv3)/Q,
(B) Q(V2)/Q,

) Q(w)/Q, 6mov £ eivon TpidTOg arptONdS Ko w eivou pice pider Tov ToAvwvipov X — 1 € Q[X] Sapopetixn
oo to 1.

. Botw K/ F enéktaon cwpdtov pe fabpo [K : F| = 2. Aeitte 611 elvon kavovik.

. Eotw a € R tétolog Gote a* = 5. Aeifte otu:

(o) H eméxtaon Q(ia?)/Q eivon kavovikr.

(B) Q(ia?) < Q(a + ia) xou n eméxtoon Q(a + ia)/Q(ia?) eivon kavoviky.
(y) Henéxtaon Qa + ia)/Q Sev eivan kavovik.

4. Eotow enektéoeg FF < L < K.

(o) E&v n enéxtoon K/ F elvou kavoviky, detéte 611 xou p K/ L eivou xavoviky. Eivon kow n L/ F amapaitnta
KOVOVLKT;

(B") E&v ovenextdoeig K/ L xou L/ F etvon xavovikég, etvon xou 1 K/ F amopoitnto kavovikd;

. 'Eotw oopa F' kal tolvovopo f € F[X] pe deg(f) = p npdro apBpod. Yrnobéote o1t yix k&be enéktaon K tou
F, edv to K mepiéyer pio pia tov f tote mepiéyxel Oheg Tig pileg tov f. Aeikte Ot eite to f eivon avdywyo mhvw
ard to F' 1) éxerl koo pilor (ko dpa OAeg T1g pileg) oo F.

. Agite O0TL TOPAKATED TOAVOVLHA LKOVOTTOLODV TIG LTTOBEGELG TNG TTPONYOUHEVNG AOKNOTG.

(@) f=XP—a € Qw)[X], émov p mpirrog kou w = e2™/P,
(B) f = XP —a € F[X], 6nov p npirog ko char(F) = p.

. 'BEotw K/F xovoviky enéktaon ko f € F[X] avaywyo molvavopo. Eav P, Py € K[X] elvan avéywyol mapd-
yovteg tov f (otnv mapayovromnoinon tov f evtdg tov K[X]), Seibte 6t undpyer o € Gal(K/F) tétolog wote
o(Py) = Py. Katadri€te 611 OMoL oL aviywyol apdryovteg Tov f otnv mapayovronoinot evrdg tov K[X] éxovv
S0 Babpo.

Yr68eiEn: Eoto F pia adyeBpixr Ofkn tov F 1 omoia mepiéyerto K kou o, 3 € F pileg twv Py ko Py avticTotyo.
H enéxtaon F/F eivou kavovikr, &pa propodpe VoL eTeKTEIVOLE TOV TALTOTIKG awTopopplopd id : F — F ce
éva avtopoplopd T 1 F — F, tétolo wote T(a) = 3, apod T a, B eivou pileg Tov idov avaydyov f € F[X].
Oplote o va elvon 0 mepropiopdg tov 7 oto K. Tote o (K) = K, ot 1 enéxtoon K/ F eivoun kavoviky, dniadr
o € Gal(K/F). Hapatnpiote 611 0 = 7(Py () = 7(Py)(7(e)) = o(P1)(B). Aeikre dtro(Py) = Pa.

8. Fotw K = Q(\?/i, \/5)

(o) Yrmohoyiote To Pabpd [K : Q.

(B) Acitre 6Ty eméxtaon K/Q dev eivou xovoviky.
() Bpeite Tnv xavoviky 0rxn, N, tng K/Q.

(8) Ymoloyiote to fabpd [N : Q).



